CHaPITRE G1 - THEOREME DE THALES

B Théoreme de Thales

A - Enoncé du théoréme

Théoreme

Soient deux droites (d) et (d') sécantes en A.
B et M sont deux points de (d) distincts de A. (d)
C et N sont deux points de (d') distincts de A.

Si les droites (BC) et (MN) sont paralleles alors

AM AN _MN

‘AB ~ AC  BC'

(d")

Remarque 1 : M et N peuvent étre situés de I'autre cété de A par rapport a B et C.
On parle alors d'une configuration « en papillon » ou « croisée ».

AM
Remarque 2 : Le premier rapport AB comporte les noms des points de la droite (d), tandis que le

second rapport comporte les noms des points de (d').

B - Calcul d'une longueur

Exemple : Sur la figure ci-contre, les droites (CD) et
(HT) sont paralléles. On donne DG = 50 mm ; GH = 90 mm ;
CG =40 mm et HT = 54 mm. Calcule GT et CD.

Les droites (DH) et (CT) sont sécantes en G. Les droites (CD) et (HT) sont paralleles.

o P 5 GC _GD c¢b .
D'apres le théoreme de Thales, on a GT ~GH ~— HT' soit %E

Calcul de GT : 25 X GT = 45 x 20. Calcul de CD : 50x 54 = 90 x CD.
~ 90 x 40 _ 50 x 54

GT = 55 CD = 90

donc GT = 72 mm. donc CD = 30 mm.

C - Montrer que deux droites ne sont pas paralleles

Théoreme

Soient deux droites (d) et (d') sécantes en A.
B et M sont deux points de (d) distincts de A. C et N sont deux points de (d') distincts de A.

Si % #% alors les droites (BC) et (MN) ne sont pas paralleles.
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Exemple : Sur la figure ci-contre, TR = 11,9 cm ; TS = 7,95 cm ; T

TM =15 cm et TE = 10 cm.
Montre que les droites (RS) et (ME) ne sont pas paralléles. S

Les droites (ES) et (MR) sont sécantes en T.

D'une part JR_119_238 D'autre part I5_795_23,85
Pt IM = 15 T 30 PAYTET 10~ 30

=
On constate que — # —.

Or, si les droites (RS) et (ME) étaient paralleles, d'apres le théoreme de Thales, il y aurait égalité.
Comme ce n'est pas le cas, les droites (RS) et (ME) ne sont pas paralleles.

I Réciproque du théoreme de Thales

Soient (d) et (d') deux droites sécantes en A.
B et M sont deux points de (d) distincts de A.
C et N sont deux points de (d') distincts de A.

Si les points A, B, M d'une part et les points A, C, N
d'autre part sont alignés dans le méme ordre

. AM _ AN . .
et si — =——= alors les droites (BC) et (MN) sont paralleles.

AB AC

Remarque 1 : Attention, il ne suffit pas de vérifier I'égalité des rapports : il faut aussi s'assurer que
les points sont bien placés dans le méme ordre.

Remarque 2 : Attention, il ne faut pas utiliser les valeurs H T
approchées pour affirmer que deux quotients sont égaux. ) M 54
1 9
Exemple : Les droites (LA) et (HT) sont-elles paralléles ? [ A
, MH 12 4 , MT _24_4
Dunepart,m— 5 ~ 3 D'autre part, ML 18 3

MT

On constate que % =ML De plus, les points A, M, H d'une part et les points L, M, T d'autre part

sont alignés dans le méme ordre.
Donc d'aprés la réciproque du théoréme de Thales, les droites (AL) et (HT) sont paralleles.

- CHAPITRE G1 - THEOREME DE THALES - FICHE PROFESSEUR - PAGE 2



1IN Agrandissements ou réductions

Définition

Lorsque deux figures ont la méme forme et des longueurs proportionnelles, on dit que I'une est
un agrandissement ou une réduction de I'autre.

Remarque : Si J est un agrandissement de F' alors J' est une réduction de J. Le coefficient de
proportionnalité k est le rapport d'agrandissement (k > 1) ou de réduction (0 < k < 1).

Propriété

Dans un agrandissement ou une réduction, les mesures des angles,
la perpendicularité et le parallélisme sont conservés.

Exemple : La pyramide SIJKL est une réduction de la pyramide SABCD.
On donne AB=12cm; SA=16 cm et Sl =8 cm.

a. Calcule 1.
b. Que dire des angles §IJ et SAB ?

a. On sait que la pyramide SIJKL est une réduction de rapport & de la pyramide SABCD.
Donc les longueurs des deux pyramides sont proportionnelles.

b. Les angles §IJ et SAB ont la méme mesure car le triangle Sl est une réduction du triangle SAB
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