INEQUATIONS, SYSTEMES D’EQUATIONS

1) INEQUATIONS

A) INEGALITES ADDITIONS ET MULTIPLICATIONS

e Sia<b(ou<)alors, a+tc <b+tc (ou<g) et a-c <b-c (oux)

On ne change pas le sens d’'une inégalité en ajoutant ou en retranchant un méme nombre aux deux membres d 'une inégalité.

. a b
e Sia<b(oug)etc>0alors, ac <bc (oux) et o < N (oux)
On ne change pas le sens d’'une inégalité en multipliant ou en divisant par un méme nombre strictement positif les deux membres d’'une
inégaliteé.

e Sia<b (oug)etc<Oalors, ac >bc (ou=>) et %>% (ou >)

On change le sens d’une inégalité en multipliant ou en divisant par un méme nombre strictement négatif les deux membres d’une
inégalité.

Ex:

a=-5,b=-3etc=2 a=-5,b=-3etc=-2

Ona —-5<-3 Ona —-5<-3

Donc (=5)x 2 < (-3)x 2 Donc (=5)x(—2) > (-3)x(-2)
Et - 10<-6 Et 10 > 6

B) RESOLUTION D’UNE INEQUATION

Résoudre une inéquation a une inconnue x , ¢’est rechercher tous les nombres x vérifiant cette inéquation . Ces nombres sont les solutions
de I’inéquation.

. e . 3 1 R . . ,
Ex : Résoudre I’inéquation %7 5 <x + B et représenter les solutions sur une droite graduée.

METHODE

RESOLUTION

COMMENTAIRES

o  Celaressemble a la résolution
d’une équation.

Mais attention au sens des inégalités quand
on multiplie ( ou divise ) les deux membres

par un méme nombre.

e  Conclure :
Faire une représentation graphique

3 |
—2<x +=
2°% 73

X
3
wd X _0.6x.3  — |

6 6 6 6

cad 2x-9<6x+3 \
cad 2x-6x<3+9

cad —4x<12 (*)

cad x>-3

Les solutions sont représentées en rouge.

On réduit au méme dénominateur

On supprime le dénominateur, en
multipliant les deux membres par 6
( on ne change pas le sens car 6 > 0)

On divise les deux membres
par — 4 ( on change le sens car
-4<0)

— 3 n’est pas solution

Rem :

A T’étape ( * ), on aurait peu obtenir — 12 <4 x et ainsi éviter d’avoir un coefficient négatif devant x ... (& vous de choisir ! )




2) SYSTEMES DE DEUX EQUATIONS DU PREMIER DEGRE A DEUX INCONNUES

A) DEFINITION

e [’équation 3 x —2 y =5 est une équation du premier degré a deux inconnues.

Elle admet une infinité de solutions : les couples (1;—1) et (% ; —2 ) par exemple

e 2x%+3y="7n’est pas une équation du premier degré .

3x-2y=5
. { +3 yy: g estun systéme de deux équations du premier degré a deux inconnues.

Le couple ( 3 ; 2) vérifie les deux équations ; on dit que Le couple ( 3 ; 2 ) est une solution du systéme.

Le couple (1 ;- 1) ne vérifie pas les deux équations ; ce couple n’est donc pas une solution du systéme.

Résoudre un systéeme de deux équations du premier degré a deux inconnues x ety , ¢’est rechercher le (ou les ) couple ( s ) de nombres
(x;y) vérifiant a la fois les deux équations.

Rem : Il n'y a pas forcément de solution et il peut aussi y avaoir une infinité de solutions.

B) RESOLUTION D’UN SYSTEME DE DEUX EQUATIONS DU PREMIER DEGRE A DEUX
INCONUES

3x-2y=5 (L1
Résoudre le systéme (S ) : { X’:_3y}’:9 ((L2))

RESOLUTION PAR SUBSTITUTION

METHODE RESOLUTION COMMENTAIRES
e  Exprimer x en fonction de y (ouy en e (L2)permetd’écrire : A .
fonction de x ) a ’aide de la premiére < Il ne faut pas partir t€te baissée

............................................. ... Il faut essayer de choisir

ou de la deuxiéme équation x=9-3y P . P
) expression qui facilite le plus
e  Remplacer ensuite X par cette les calculs.
expression dans la deuxiéme équation, e Enremplacant x par 9 —3 ydans (L1)
ce qui permet de trouver y. , on obtient :
3(9-3y)—2y=5 ol Qn obtient une équation a une
cad 27-9y-2y=5 inconnue (y ici )
cad 22=11y

cad y:2 4

e  Calculer x en utilisant la valeur de y Onatrouvéy

e  Enremplacant y par 2 dans
x=9-3y,on obtient :

° Vérifier que le couple(x : y)trouver X=9-3x2=9_6=3 < ............................................ On a trouvé x
est bien solution du systéme

e Vérifions que le couple (3 ;2) est
solution du systéme ( S ) : v

3x3-2x2=9-4=5

e  Conclure 3+3x2=3+6=9

Attention a 1’ordre !

e Lecouple(3;2)estdonc I'unique
solution du systéme ( S )




RESOLUTION PAR COMBINAISON (OU ELIMINATION)

METHODE

RESOLUTION

COMMENTAIRES

e On multiplie les deux équations par des
nombres bien choisis afin d’obtenir le
méme coefficient devant x (ou y si
c’est plus simple )

e  On soustrait ( ou additionne ) membre a
membre pour éliminer x (ouy )

e  Onremplace y par sa valeur dans une
des équations.

e Vérifier que le couple ( x ; y ) trouver
est bien solution du systéme

e  Conclure

e On multiplie les deux membres de
I’équation ( L2 ) par 3 . On obtient :

3x-2y=5(Ll)
3(x+3y)=3x9 (L2€3L2)

3x-2y=5(L1)
3x+9y=27 (L2)

cad {

e On soustrait membre a membre (L’2)a
(L1); On obtient :

cad 711y_722 .................................................
cad y=2 .

e  Onremplacey par 2 dans (L1).On

obtient :
3x-2x%x2=5
cad 3X=9
cad x=3 <
e .. déavu!
e ...caaussi!

Cette écriture signifie que ’on a

. multiplié les 2 membres de

I’équation ( L2 ) par 3 et que I’on a
appelé la nouvelle équation ( L°2)

On a trouvé y

On a trouvé x

3) RESOLUTION D’UN PROBLEME DU PREMIER DEGRE

Les 4 étapes a suivre ...

1) Choix de I’inconnue ( ou des inconnues )

2) Mise en équation ( s ) ou en inéquation ( s ) du probléme. ( cad traduire 1’énoncé en langage mathématique )

3) Résolution de 1’équation, de I’inéquation ou du systéme.

4) Vérification et interprétation du résultat.




